Mladen Vukovi¢, Logike interpretabilnosti

Godelovi teoremi nepotpunosti motivirali su mnoga istrazivanja u matematickoj logici. Ti teoremi bili su
predmet raznih analiza (primjerice, slijedi li iz Godelovih teorema nemoguénost umjetne inteligencije), pa i
kritika. Postavilo se pitanje kako zapravo izgleda tvrdnja o prirodnim brojevima koja po Godelovom prvom
teoremu nepotpunosti nije dokaziva. Originalna Gédelova reéenica je zapravo aritmeticki zapis tvrdnje: "Ova
formula nije dokaziva u Peanovoj aritmetici". Cinilo se u prvi tren da je Godelova recenica nesto sasvim
umjetno i nezanimljivo.

No, J. Paris i L. Harrington su otkrili neke kombinatorne principe (to su verzije Ramseyevog teorema)
koji su istiniti, ali nisu dokazivi u Peanovoj aritmetici. Ista je situacija s Goodsteinovim teoremom.

Ve¢ je Godel bio primijetio sli¢nost izmedu Hilbert—Bernaysovih uvjeta dokazivosti i nekih modalnih
sistema. R. Solovay je dokazao dva teorema potpunosti koji govore o moguénosti modalnih opisa predikata
dokazivosti. Solovayevi rezultati inicirali su istrazivanja o moguénosti modalnih opisa drugih aritmetickih
svojstava. Istrazivanja svojstva iterpretabilnosti zapoceli su P. Hajek, V. Svejdar i A. Visser. Izlozit ¢emo
neke rezultate i probleme vezane uz semantike logika interpretabilnosti.



